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Clasa a IX-a

Problema 1

a. Bizonyitsd be, hogy barmely a, b, ¢, x, ¥, = valds szam esetén fennall az alabbi egyenl6tlenség:
(ax + by +cz)? < (a®* + b* + 7)) (x* + v* + 27).

b. Hatarozd meg azokat az x, ¥, z valds szamokat, amelyek igazoljak az alabbi egyenléséget:

. —_—
32y +z—2+2J10—y—z—Jx—y—z+24Ve—x+z=14+Jz+y—x -2

Problema 2
Minden n természetes szamra meghatarozzuk az alabbi halmazokat:

A ={xeR|x*+[x]<n}, B,={xeR|[x*]+x<n}
Bizonyitsd be, hogy 4,, © B, ., és B, © 4, ., barmely n. esetén.

Problema 3

Adott az  ABC haromszég és a D,E pontok, melyekre 134B 4+ 7BD+3DC =0 valamint
AE + 3EB = CB.
a) Szerkessziik meg a haromszog sikjaban a D és E pontokat.

b) Bizonyitsd be, hogy az 4, D, E pontok kollinearisak.

Problema 4

Adottak az 1, 2, 3, ..., 1000. szamok. Hatarozd meg azt a legnagyobb m szamot, amelyre letorélve
barmely m szamot a megadott 1000 szam koziil, a fennmaradt 1000 — m szam ko6zott 1étezik két olyan

szam, amelyek koziil az egyik osztdja a masiknak.

Probleme selectate de Prof. Cicortas Marius
Notd: a) Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.

b) Toate problemele sunt obligatorii.
c) Fiecare problema se noteaza de la 0 la 7.
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